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Zadanie. Obliczy¢ granice

lim /5™ 4 8™ 4 13",

n—oo

Rozwiazanie. Zauwazymy, ze prawdziwe sg nastepujace nieréwnosci
13" < 5™ + 8" 4+ 13" < 13" + 13" + 13"

z ktorych wynika, ze

Y13n < /5m + 87 + 137 < /3137,
a wiec
13 < /5 +8n + 137 < 13/3.
Wyrazy badanego ciagu zawarte sa pomiedzy odpowiednimi wyrazami ciagow, ktérych

granice wynosza
lim 13 = 13, lim 13¥/3=13-1=13.

n—oo n—oo
Stad, na podstawie twierdzenia o trzech ciagach, szukana granica jest rowna

lim /5™ 4+ 8" + 13" = 13.

n—oo

UWAGA. Obliczajac granice lim 13 3/3, skorzystaliémy ze wzoru
n—oo

lim Ya=1 dla a>0.

n—oo

Twierdzenie o trzech ciggach.
Jezeli ciagi (ay) i (by) sa zbiezne do wspdlnej granicy g, tzn.

lim a, = lim b, =g

T — 00 x— 00

oraz istnieje takie N, ze
an < cn < by

dla n > N, to ciag (¢,) ma te samg granice, czyli

lim ¢, = g.

x— 00



